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II  Divizibilitatea numerelor naturale

I1.1. Criterii de divizibilitate.
Descompunerea numerelor naturale in produs de puteri de numere prime

1 Lucia, bibliotecara scolii, doreste sa aseze pe rafturile din biblioteca 240 de carti.
a Daca pune cate 24 de carti pe un raft, de cate rafturi are nevoie?

Rezolvare:

h Cate rafturi complete va aranja Lucia daca trebuie sa puna cate 25 de carti pe un raft?
Cate cartifi raman in acest caz?

Rezolvare:

2 Completati spatiile punctate pentru a obtine propozitii adevarate:
= Numarul 35 este divizibil cu numarul ......ccccceeeiveinnnnn. .

Numarul ......ee.e. este divizibil cu 3.

¢ Un multiplu al numarului 15 este ....cocovvvvveervenenne .

# Numarul 9 este un divizor al numarului .....ccceeeenieeenn, ;

= Divizorii proprii ai nUMArului ......cecevveveveeeeen. sunt 2 si 5.

£ Multiptii lui 12, mai mici decat 36, sunt ... ;
48,

i Numarul divizorilor nUM&rului 36 eSte €Al CU it et sre e .

g Numarul ..o are ca divizori impropriipe 1 sip

(D

i Undivizor comun al numerelor 82 si 132 este ...........

i Un multiplu comun al numerelor 15 si 20 esie ... .

3 Determinati elementele urmatoarelor multimi:

A={xeN|xe M, x<2l} =i
e B={XxeN|XxeM,X<A43}= i
£ C={xeN|xeM,14<x<63}= i
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4 Cititi si rezolvati enunturile:

a Suma divizorilor lui 30 este egala cu ......... 2

b Multiplii lui 34 cuprinsi intre 180 si 230 sunt ............. .
5 Scrieti toti multiplii lui:

a 6, mai mici decat 31;

Rezolvare:

b 9, mai mici sau egali cu 54;

Rezolvare:

¢ 11, mai mari decat 29 si mai mici decat 78;

Rezolvare:

d 16, mai mari decat 48 si mai mici decat 105.

Rezolvare:

6 Scrieti cel mai mic si cel mai mare multiplu de trei cifre pentru numerele: 15; 23; 40; 55.

Rezolvare:

7 Scrieti:
a cel mai mic si cel mai mare multiplu de doua cifre pentru numarul 7;

Rezolvare:

b cel mai mic si cel mai mare multiplu de patru cifre pentru numarul 543,

Rezolvare:



8

9

10

11

Céate numere naturale divizibile cu 2 se afld ntre 152 si 167?

Rezolvare:

Cate numere naturale divizibile cu 10 se afld intre 1234 i 1455?
Rezolvare:

Determinati:
a numarul numerelor naturale cuprinse Tntre 90 si 132 care sunt divizibile cu 2;

Rezolvare:

b numarul numerelor naturale cuprinse Tntre 154 si 237 care sunt divizibile cu 3;

Rezolvare:

¢ numarul numerelor naturale cuprinse intre 26 si 315 care sunt divizibile cu 5;

Rezolvare:

d numarul numerelor naturale cuprinse intre 87 si 225 care sunt divizibile cu 9.

Rezolvare:

Descompuneti Tn factori primi urmatoarele numere naturale:

a 108; b 90; c 144, d 135; e 180.
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12 Determinati numarul divizorilor urmatoarelor numere naturale:
a 60;
Se descompune numarul 60 in produs de puteri de factori primi si se obtine 60=22- 3. 52,
Numarul divizorilor lui 60 este egal cu rezultatul produsului 2+1) (1 +1) (1+1)=12.

I 75; 75 =
Numarul divizorilor =

¢ 150; 150 =
Numarul divizorilor =

d 128; 128 =
Numarul divizorilor =
13 Determinati:
a cAte numere naturale de forma 25a sunt divizibile cu 2;

Rezolvare:

b cate numere naturale de forma 6ab sunt divizibile cu 2;

Rezolvare:

¢ cAte numere naturale de forma 17a sunt divizibile cu 3;

Rezolvare:

d cAte numere naturale de forma 2ab sunt divizibile cu 3.

Rezolvare:

14 Determinati toate numerele de forma:
a 4x:10; b 2a:10; ¢ 31a:10; d 3x4x:10;
e 3xxx:10; f a31b:10; g aa7b:10.
Rezolvare:



15 Determinati numerele de forma:

a E); b abla;
Rezolvare:

16 Determinati numerele de forma:

a 5a ; b x23x;
Rezolvare:

17 Determinati numerele de forma:

a8_x; b x23x;

Rezolvare:

¢ 7bb; d 3aa2, divizibile cu 2
c %5; d laada,divizibile cu 3.
¢ aabb; d¢ ab7a, divizibile cu 9.

18 Fie sirul de numere: 45; 32; 59; 103; 345; 109; 407; 481, 133.
Stabiliti care dintre numerele de mai sus sunt prime si care sunt compuse.

Rezolvare:

23



24

19 Aratati ca:

20

a numarul A=5ab2+2ba5 este divizibil cu 11, oricare ar fi cifrele nenule a si b;
Avem A=5002+100a + 10b+ 2005+ 1006 +10a="7007 +110a + 11065,
Observam ca 11 este factor comun, deci A=11(637 + 10a +105b) : 11.

b numarul Bzgx_y+x—2y+m este divizibil cu 3, oricare ar fi cifrele x si y, x;

Rezolvare:

¢ numarul C =};+ﬁ+g este divizibil cu 11, oricare ar fi cifrele nenule x, y si z;

Rezolvare:

d numarul D=abba este divizibil cu 11, oricare ar fi cifrele nenule a si b.

Rezolvare:

Determinati:
a numerele de forma ﬁ, divizibile cu 3;

Rezolvare:

b cele mai mari sase numere de forma 2a6b , divizibile cu 4;

Rezolvare:

¢ numerele de forma ab45s, divizibile cu 9.

Rezolvare:



21 Determinati numerele naturale x, astfel incat:

a x|5; b x|12; c x+1)|7;
d (x-3)|6; (2x - 3)|15; f (3x—-1)|21.
Rezolvare:

I1.2. C.m.m.d.c. si c.m.m.m.c.

1 Pentru fiecare dintre cazuri, scrieti multimea divizorilor comuni ai numerelor:
a 20si45; b 18 si 24, c 60si84; d 72 si96.

Rezolvare:

2 Determinati cel mai mare divizor comun al numerelor:

a 150 si 240; b 75si60; c 905si135;
d 70; 105; 245; e 144;396si 196.
Rezolvare:

3 Determinati cel mai mic numar de cosuri in care se pot pune in mod egal 224 de mingi de tenis,
168 de mingi de ping-pong si 392 de fluturasi de badminton.

Rezolvare:
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4 Determinati cel mai mic multiplu comun al numerelor:

a 245si36; b 60si84; ¢ 15;305si45;
1 144 si 108; e 240si150.
Rezolvare:

5 Determinati c.m.m.d.c. si c.m.m.m.c. al numerelor:

a 128si180; b 420; 350 si 840;
¢ 1600; 128 si 3240; d 715; 220.
Rezolvare:

6 Determinati cel mai mic numar natural care, impartit pe rand la 15, 18 si 48, da de fiecare data
restul 11 si caturi nenule.

Rezolvare:

7 Determinati cel mai mic numar natural care, impartit pe rand la 14, 21 si 28, da de fiecare data
restul 3 si caturi nenule.

Rezolvare:



8 Determinati cel mai mic numar natural care, impartit pe rand la 11, 18 si 45, da de fiecare data
restul 6 si caturi nenule.

Rezolvare:

9 Elevii unei scoli se pot grupa in coloane de cate 10; 15 sau 25, rdmanand de fiecare data cate
5 elevi nealiniati. Care este numarul de elevi ai scolii, stiind ca acesta este cuprins intre 700
si 8007

Rezolvare:

10 Determinati:
a cel mai mic numar natural care, impartit pe rand la numerele 7 si 9, da resturile 2 si respectiv 4;

Rezolvare:

# cel mai mic numar natural care, impartit pe rand la numerele 21 si 25, da resturile 11
si respectiv 15;

¢ cel mai mic numar natural care impartit la numarul 24 da restul 15, si impartit la 36 da
restul 27.

Rezolvare:
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